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Appmdix de Xqu&oam 

cotnrarias. Ad pun&urn A crige perpendiculum 
Al, inque to cape A F zqualem p, F G aqualem 

LA.F, FI zqualem -k & FH in ratione ad F I ut 
IL iz 

efi f3 C ad B E. F H vero & F I capienda funt ad 

partes pun&i F vcrfus G fi termini p & 1’ hnbcnt: 
eadem figna, aliter ad partes verfus A. Comple- 
antur parallelogrammn I AC K & H AE L, centro- 
que R, & intervallo K G defcribatur circulus. 
Turn in linen W E capiarur ad utramvis partem 
pun&i H longitudo I-3 IX, qua: fit ad H L ut B D 
ad 35 E : Agatur G R fecans E C in S, & movea- 
tur lined G R S pun80 ejus R fuper. lines HL, & 
pun&o S fkper Iinea E k incedenre, donec tertium 
ajus gun&urn G defcribendo Ellipfin, occurrat 

Gil%UIO 



Con/TraEi’bone Zheatiq’ 323~ 
Circu~o, qucmadmodum videre eit in poiitione >sc- 
Nam dimidium perpendiculi yX sb occurfus illiws 
pun&o p in refiam A E demirfi erit radix aqgn- 
tionis. Pot& autem Regnlx CRS vel ygc tern& 
nus G vel Y, circulo in tar punAis occurrere quog 
fint pofflbiles radices Et 12 mdicibus ha func 
affirmativa: quz &dunt ad eas pnrtes re&ze .AE ad 
quas reAa FI ducitur a pun&to F, & illa: negntiva: 
qua: cadunt ad conrrarias partes linea: A E, ii mu:. 
do habeatur + Y: & contra ii hnbeatur - 1’. 

.Drmon,%~~cw nutem hzc conrtrn&io fubiidio 
Ltemmntum fequentium. 

Namque ex natura circuli elt I< ~4-- CXg, z- 
quale qundraco ex ‘LX-AI. Sed eit I< 77 arqunle 
GIq + AGq, & Cxq zquale quadrato ex AX-AC 
hoc eit zqunle .AXq-- zCAX+ACq, atqueadeo 
horum di fferenria G 12 Jr 2 CAX -AXy, zqaatur 
quadrato ex pX-- AT, id elt ipii yX q - zA1 xy=ic’ 
+ A I q. Auferatur utrinquc G T q3 & manebunr 
leqnnlia 2 CAX-AXq, &y:<q -- ~ABxuXS-AI 
-----II. Verum A 1 q (per Prop. 4. lib. PI. Elem. 4 
xquale $t A 6; 4 + ZAG I + G 14, atque adeo AIq 
- G Iq aquale efi AG q -l- 2 AG I, hoc eit aquale 
2 A G in 3 A G + G I, feu xquale 2 A G x F I, & 
proinde z C&X=-A Xq, aquale 43 y X 4 - 2 AI 
xy=i-52AGxFI. QE.D. 





Conjhu&$ione linwk. j 3% 
--AXq=i+inXyg-- 2AHxX3/+AHq,p’Hqq 

]Eit autem AH = AG Jr GH, adeoque AH+ 
= A G/q’+ 2 AG H -l- CHq W: iubdu&o hinqwe 
GHq refiat AIT+--GHq=AGfr+ 2,AGH;. hoc 

efi = BAG in+AG -t- CiH, i‘eu = 2AG x FH, 

a,tque adeo eit z EAX-AXq = FI in.Xyg-2AI-K ,FH 

xX,+ ZAG x FH,i.e. z gyp.- 

+zAGxtiL QE.D.. 

;g A,J-IxX~ 

’ 1 -. : 

.LEM. III.. .E$dem 
ut‘.q ad 2 EC. 

pojtis efi RX ad X~TAG’ 

Nsm. G de zqualibus in Lemmate~cumh iub- 
duc,z~itur aqualia in ..brnmnte prima, refiabunt 

+- 2 A,Ix,X ?. Ducatur pars utraque in FHJ &fiet 
I,FH~CE~AX zquale XIXX~~--~‘EI~AH 
xX Jr 2AlxFHxXg~ E.fi autem AI--AH 
+It!fl, adeoque zFLxAhH-- zF.HxAI= zE’I 
x;AH---zFHA--zFHI.SedzFXx.AH--2FHA 
=~A,FI[I,~~AWI--~ZFHI=~.HI[~.AF.EP~O 
a F Ix AH- ~FH.xAI=.zMlxAF, adeoque 
~FHxCExAX=HIxXpy- zHl.xAFxXy. 
Et hdeHIad FH ut SCExAX ad.Xpq-2AF 
x X5. Sed per confirufiionem H I elt ad F H ut: 
GE ad BC, ntque adeo ut 2 CEXAX ad 2’BC: 
xAX, 8~ proinde zBCxAX &. Xyq- zAF 
x Xy (per P,~op. g.‘lit. JL EIezV.) erunt squslia: 
;3Equalium vero re&angulorum propoftionalia iunt 
latcra,A:XadX3/--‘AF;ideitadXr-AA.G UC 

Xa, ad 2 BC. QE.3). 



=--aAB ut X,nd BBC. 

Nam de aqunlibus in Lemmate tertio, nimirum 
zBCxAX=Xyq- z A F x X Y, fubducantur z- 
qualia in Lemmnte prima, & reitabunt zqunlia 
-2ABxAX-tAXq =2FIxXy-aAGxFF, 
hocefiAXinAX--zAB~zFIinXy--AG. 
2Equalium vero re&tangulorum proporrion&3 
funt lntera 2 FI ad AX --2AB ut AX ad X y 
- AG, hoc efi (per Lemma te?tium) ur Xy nd 
2BC. QE.D. 

Per Lemma qunvtum efk X 3/ ad 2 B C ut 2 F 1 ad 
AX- z AB, hoc efi (per Pvop. I. lib. VI. E/em.) 
at zBCxzF1 ad zBCxAX--AA, feu ad 
2 BCxAX-2 E CX z A B. 
tirtm eft A X ad X 7 - 

Sed per Lemma t.s- 

2BCxAX==Xyq- 
zA I! ut X, ad zBC,feu 

zAFxXy,adeoqueXyeeit: 
adzBCuczBC%zFIadXyq-zAFx.k’;, 
- 2 B C x a A B. Et d&is extremis & mediis in 
fe, tit X y cu6. --2AFx&q -4BCxABx X y 
= 8 B C q x F I. Addantur utrinque z A F x X, q 
-t-qBCxABxX~,&fietx~cu6.=2AFxXYq 
++BCxABxXy + 8BCqxFI. Eratautem 
in conftruAione demonftrpnda, f X y radix: aqua- 

tionisdiotnx, necnonA F = p, BC = g, AB=l 
n, 

&FI=I 
nn’ 

adeoque BC%A B=q. Et EClj 

xFI=r. 
B 

uibus fubfiitutis fict ~1 = p xz + qx 
+r.QJ. ,, 

Cord. 



Con/h&io~e Itneari. 327 
~%YJ~ Hint ii AF & AB ponantwr nulla, per 

.Le@mfi tertium’ & quartum tiet 2 FI ad A X Ut 
AX ad x, & S$ ad 2 BC. Unde co&at inven- 
tie dunrum medie proportionalium inter dams quaf-. 
liber FI & BC. 

ScMkn. HnAcnus zquationis cubica coultru- 
Etionem per Ellipfin folummodo expofui : fed rep 
gula fua natura general& e& fefe ad omnes co- 
ni ie%nes indifikrenter extendens. Nam: f-i lo- 
60 Ellipka velis Hyperbdlam adhiberi, cape li- 
neas BC, 3 E d a contrsrias partes pun&i B, dein 
pun&a A, F, 6, I, I-I, X, L LJ~ R dererminentus 

.ur ante, except0 tantum quad FH debet furni ad 
partes ipfius F contra I, & quad HR 11011 in li- 
nen HL, fed in linea AI ad utramque parrem pun- 
4% capi debet, & vi& re& GKS dua aliae 
refk~ h8punAo L ad pun& duo R & R hint inde 
duci pro afymprotis Hyperbole. Cum iflis .ira- 
que afymptotis LR, LR deicribe Hyyerbolnm per 

k 
unatum 6, ut- & circulum centro K interval10 
G : & dimidis peryendiculorum ab. eorum in- 

.rerle&onibus ad rettam AE demiflbrurn trunt 
radices zquationis propofitze. QLE omtiia, fig: 
llis -k !3 - probe muratis, demonitrnntur ut 
grius. 

Qod fi Pnrabolam velis adhiberi, abibir pun- 
&.nn E in infinitum, atque adeo nullibi capi- 
(eridum erit, & punEtum H cum pmkto F coinci- 

“- clet erirque Parabola circa axem HL cum latcfc 
re&o principali BC per pun&a G SC A defcribendn, 
fito -verti& id artes pun&i F ad quas pun&urn B 
fitum efi refpe is u pun&i C. 

Sic funt confrrn&iones er Parabolam, fi, Gm- 
plicitarem analyticam fpe tes, fimpliciifimz om- e 
nitim. Ez per ,Hyperbolam proximum locum ob- 
&inept, 8s ultimum l~cum tenent qux par Ellipdin 

- 
“. ._ s 

< abfol- 



Appendix de &yuationum 
vuntut. Quad fi praxeos manualis in de- 

kribendis figuris fpe&etnr iimplicitas, mntandus 
dt ordo. 

In hike autem conitrufiionibtis obfervandum 
venit quad proportione lateris refli principalis ad 
latus traniver.ium detetminatur fpecies EIlipfeos & 
Hyperbols, 8~ proportio illa eadcm efi qua: linea- 
Turn BC ik BE, atque adeo aflimi poeeit: Parabo- 
la: vero fppecies efi unica quam artifex por~ndo BE 
infinite 1 ongam aflkquitur. Sic igicur penes arti- 
kern efi zequationem qusmcunqne cubicam per 
conicam ietiionem imperatz fpeciei conhuerc. A 
figuris autem fpecie dntis ad figuras magnitudine 
datas devenietur augendo vel diminuendo in ra- 
Gone data lineas omnes quibus figure fpecie da- 
bantnr, atque its zquationes omnescubicas per da- 
tam quamvis Conicam ie8ionem confiruere licebit. 
‘id quad fit plenius explico. 

Propo~~fi~v fzquatiomm qaamcuxrqfdite cut%cah X 3 z 
pm. qx. r, op dat,n cz+Jcrtizqz4e /e&on23 conic& sOif.- 

jhfei-e, 
A punfio quovis B in re8a quavis infinita BCE, 

cape duas quafcunq ; longitudines BC,BE ad eafdem 

‘)Y 

,,/ .‘:),I 

partes ii data Coni k&o fit Ellipfis, ad contrarins 
ii 



. rfus C fi habeatur - 2, aliter ad parres. &&ra- 
rias, Ad punhm A erige perpendiculu mA1, in 
que eo cape A F zqualem 9 Sr F G aequalem 4 F ; 

arena F a aquniem z- - 
nn 

Caljiatnr vero F I verfus’ 
9’ 



Appydix iK45phrionum 
1 !lntj~~~P: ~a~~~t ei~n,l jriter,’ ;Icr~u’ub 

ut fit’.F’H ‘ad .FI ‘Ut. ,I3 ‘C’ ad B E, 
&,~qlz~c ,F’l3., crepe h pun00 F. verfus I, ii [eQio..fit 
Ell1pGs, aut ad partes dontrarias fi es fit Hyper- 

bols. Porro compleantur parallelogramma JACK 
82 H A EL, & ha: omnes jam deicriptz Iineg tranf- 
ferantur ad dstam fefiionem Conicam, aut quad 
perinde eft, his iuperponatur curvn, ita ut axis ejus 
five tmniverfa diameter principalis conveniat cum 
rec’ta L H & centrum cum punao L. His its 
confiitutis agatur rean K L ut & re& GL fecans 
conicam leeQionem in g. In L K cape L k qua: fit 
ad LK ut Lg ad LG, centroque k & intervallo kg 
defcribe circulum. A punAis ubi hit fecuerit 
cxrvam impofitam demitte perpendicula ad lineam 
I., H, cnjufmodi fit Y T.. Denique verliis 7 , 
ca e ‘I’ Y qtia: fit ad T, p ut L G ad Lg, & hat 
Tf; rodutta iecet r~&m AB in X, eritque re& 
1 Xi!- una ex raGci4.w aquntionis? Sunt autem ra- 
&ces aftirma6\‘& qurt jacent ad partes reEtz A B 
ad ~LKLS rekta F I jxet ri puntto F, & negativg 
qux jacent ad contrarias partes fi modo hnbeatur 
+ T, Rc contra fi - 1’ obvenerit. 

Hoc mod0 cot&uuntur zquationes cubic% per 
Ellipfes & Hyperbolas datas : Ql’od ii detur Parabo- 
ln, cayienda elt B C aqwlis lateri retto ipiius. 
Dzin pu&is A, I?, G, ]i & K inventis ut ante, cen- 
tro K intervallo KG deicribendus efi circulus, 8t. 
Parabokl i ~a applicnnda ad Schema jam dekriptum 
(aut Schema ad Papsbolam) ut ipfa tranfeat per 
put-&~ A & C, -8: axis ejus ipfi A Cp+ralleb~us per 
+tinEtum F;;cadente vercice ad psrtes punEti ill@ 
F a,d.qula~~pyn&m B cadit $ pun80 C. @is Ita 
&nfiit&?s; ‘fie perpendicula ab .ejus occurfibuscum, 
circuio demirtantw ad li.neam B C, e&ni dimidia 

unt radices zquationis conitruendz, 

s 



ConJrff Bione linkavi. 
1Et .nates quod ubi fecundus, zquationis rekmie 

nus ‘deeit;‘& l&us r&urn Parabola: ponitur mime-. 
rus binarius, hat co&u&o evndet eadem cum 
illn quam Carcefius attulit in Geometria fua, prz- 
terquam quad lineamenta hit funt illorum dupli- 
Cl& 

IIz:c eit confiruflionum reguln generalis. Ve- 
rum ubi problemata particularis proponuntur, 
confulendum efk conitruttionum formulis iim= 
pliciff~mis. Libera enim manet quantitns TZ, cu- 
jus afiinnptionc conitruEti0 plerumque fimplici- 
or reddi potek Ejus rei exemplum unum fub- 
jungo. : 

Detur EIliph, &.intei.datas lineas rtet 6 inveni- 
enda fint duz media: proportionales, Sit earum 

prima x, 23.z a.x. 7. t erunr continue proportiona- 
. ::. i , , .a, , ,’ (’ ” 

les, adeoque n t * $,? feu $$:“=a n:as zquatio eb , 
, a 

quam conftruere aportct. Hit defiunt termini p, 
& q, & terminus Y efl ant, adeoque BA & AF nul- 

18 {unt, & FI cft !nG. Ut terminus no&limus e- 
m 

vadnt ~fimpIicior af&natnr iz = n, & fiet F I = G 
Deinde co~fhflis iw, Ce habebit. 

., 1. 

A punao quovis A in rela qusvis infinita AE 
cape A C = n, & ad eafdcm pnrres punEti A cape 
AC ad AE it efi EIiipiPos ~atus r&urn principale 
ad latus tranherfum. ‘Turn itI perpendiculo AI 
.cape AI “6, &AHadA’Iut-eitACadAF. 
Cempleawur parallelogramma J A C K, HA E .L. 
Jun$nfur L “A, L K., Huic fchemkti ~mponatur 
tilt;& ‘data. .%et ea:‘Sam A L in pun&3 g, 
Fiat Ck ad L K ut Lg ad,LA.’ - Ceitro 1 inter- 
V~UQ kg ddGxib$ur circulus fecans Ellipfin in ,,, 

Ad 



ndk’ de .&patiomm 
ur p&pendicuIum y X feca 

, &I producatur id hd PI ut: fit TP ad 
._ . :/, L’, 
L. 

cut LA ad Lg. Si,c_Vc.et &%rY prima 
die pr~po~i6~mfiGim x. 

duarum me- 
E.~ I. 

ERRATA. 

Pag, yp. lin: 5. lege dupli Quoti. 2’~ IJO: 
Iin. 16. E & F. p. I 5 I. lin. 3. ex vigefimo o&h- 
Vo Problemate, p. 197. &a u!t. Ex 

$d Xlj-63t3 




